O truque do retangulo

Sim, mas essa nao ¢ a unica maneira de fazer as coisas.

Quer dizer, olhe mais uma vez para o triangulo

Q = 1 + 2 + 3 + 4 + +
+ 2 + 3 + 4 + -
+ 3 + 4 + -
+ 4 + -
_|_
E note que as linhas sao todas muito parecidas.
Dai que, a gente pode completar as linhas para que elas fiquem iguais
1 + 2 + 3 4+ 4 + + n
1 +4 2 4+ 3 + 4 + + n
1 + 2 4+ 3 + 4 + + n
1 + 2 4+ 3 4+ 4 + + n
1 + 2 4+ 3 + 4 + + n
Pronto.
Agora noés temos um retangulo.
E é bem facil ver que esse retangulo vale
n-(n+1)

n .
2

Por outro lado, a gente também pode olhar para o retangulo assim

Qn

E dai, a gente pode escrever
n?-(n+1)
2
Agora, se a gente descobrir o valor de X, entao a gente descobre quanto vale o Q.

X + Qn -

Certo.

Entao o nosso problema é calcular

X = 1
+ 1 + 2
+ 1 + 2 + 3
+ 1 + 2 4+ 3 4+ 4
+ 1 + 2 4+ 3 + 4 + +
Ora, mas a gente sabe calcular o valor de cada linha
X = 1
+ 1 + 2
+ 1 + 2 + 3
+ 1 + 2 4+ 3 4+ 4
+ 1 + 2 + 3 + 4 + ... ... 4+ n-1

X = - PP+2+3+ ...+ M®m-12) + (1 +2+3+ ..
- 1 1, n(n-l)
= 3 (Q - ) + g
= l.qQ - N(HTH)

Sim! a gente encontrou o Q, dentro do X.

Dai que, a gente pode reescrever a nossa equacao assim
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1 n(n+1) n?-(n+1)
5+ Qn =+ e = e
e depois assim
34 _ n?(nt1) n(n+1)
2 " B 2 4
e depois para
5.Q B 2n?-(n+1) + nn+1)
" B 2
e depois para
Q B n-(n+1)-(2n+1)
" B 6
0 que € a mesma coisa que
Q B n? N n? n
"3 2 6

Legal, nao é?




